Zestaw I

Zadanie 1.

—2x+19

Funkcja f jest okreslona wzorem f(x) = dla x # 3. Punktem kratowym nazywamy punkt w ukfadzie

x-3
wspotrzednych, ktérego obie wspotrzedne sg liczbami catkowitymi. Wyznacz wszystkie punkty kratowe nalezace

do wykresu funkgc;ji f.
Zadanie 2.

W nieskonczonym ciggu geometrycznym suma wyrazéw o numerach nieparzystych jest réwna 240, a suma
wyrazéw o numerach parzystych jest rowna 120. Oblicz sume trzech poczatkowych wyrazéw tego ciggu.

Zadanie 3.

Dany jest okrag o réwnaniu x? + y2 — 12x + 6y + 40 = 0. Wyznacz wspétrzedne punktu lezacego na okregu,
ktory znajduje sie najblizej poczatku uktadu wspoétrzednych.

Zadanie 4.

mx+y=4
4x +my =m
parametru m, dla ktorych uktad jest oznaczony, a para liczb (x,y) bedgca rozwigzaniem uktadu spetnia warunek
x+y=>4.

Dany jest uktad réwnan { z niewiadomymi x i y oraz parametrem m. Wyznacz wszystkie wartosci

Zadanie 5.

Z urny, w ktérej znajduje 6 kul biatych i 3 czarne, losujemy dwie kule. Nastepnie z pozostatych kul losujemy jedng
kule. Oblicz prawdopodobienstwo tego, ze wylosowana kula bedzie biata.

Zadanie 6.

Dany jest okrag o $rodku w punkcie S i réwnaniu x% + y? + 4y + 3 = 0. Z punktu A=(0,1) poprowadzono proste
styczne do okregu w punktach B i C. Oblicz pole czworokata ABSC. Wyznacz réwnania tych stycznych.

Zadanie 7.

Wysokosé¢ ostrostupa prawidtowego tréjkatnego jest rowna h. Kat miedzy jest krawedziami bocznymi ma miare

s . h®V3sin?3 L o
a. Uzasadnij, ze objetos¢ ostrostupa wyraza sie wzorem V = m. Wyznacz jaki warunek spetnia miara kata
2
a.
Zadanie 8.

Dany jest tréjkat prostokatny ABC, w ktérym |ACB| = 90°, |AC| = 2v/2 i |BC| = 2. Wykaz, ze $rodkowe BD i
CE tego tréjkata sg do siebie prostopadte.

Zadanie 9.

Ze zbioru liczb {2,3,4,5,11,12} wybieramy po kolei bez zwracania dwie liczby i tworzymy z nich utamek zwykty
w ten sposéb, ze pierwsza wylosowana liczba jest licznikiem, a druga mianownikiem ufamka.
Oblicz prawdopodobienstwo utworzenia utamka nieskracalnego, pod warunkiem, ze utamek jest mniejszy od 1.
Zapisz obliczenia.

Zadanie 10.
Rozwigz réwnanie 2 + sin2x = 2cos?x+2sinx. Zapisz obliczenia.

Zadanie 11.

Dany jest tréjkat ABC, w ktdrym sina = %sinﬁ oraz |AB| = 16. Dwusieczna kata ACB przecina bok AB w

punkcie P. Oblicz dtugos¢ odcinkéw AP i PB. Zapisz obliczenia.
Zadanie 12.

Strzelec trafia do tarczy w pojedynczym strzale z prawdopodobienstwem 0,7. Oblicz, ile musi on oddaé co
najmniej strzatéw, aby z prawdopodobienstwem wiekszym od 0,96 trafi¢ do tarczy co najmniej raz. Zapisz
obliczenia.



